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H OEQPIA TON ANAAYTIKQN LYNAPTHXEQN
TOY LAGRANGE KAI O HEGEL

L. Eloaywyfi. Mé th Zyohn tod Kpodtwvog dyxavialetal fi otevn oyéon Prhocoplag
woi Mafnpoatxdv, 6mog mpofaiietar dmd Tov Apwtotéhn: «Paivoviar om xai
oTtoL 1oV GoBpov vopltovieg thv agymv elvar xai dg Hinv Tolg odou xai dg wabn te
wai &Ee»!. Map@inka i mavioduvapia 100 &oBpod Erexteiverar xai oTh @UoN:
&Vi0L Yap Tiv @Uowy £ appdv ouwotaoty, Gome T@v TTubayopeiwy TLvégs?.

"Evid Aowtdv pé tovg IMubayopeiovs 1a mpdypata pupodvrar Toug &oubpoig 6 TTha-
twv, 6 dmoiog ouvexiler aim ™y Qulocogia pabnpatixod TUTOV, TEOYWQEL dxoOpa
TEPLOOOTEQRO, RaBWG TG TEAYRATA PETEXOUV TV &@tﬁwi)v!

"Apyotepa 6 Leibniz tmoypapuiler mdg 6 ATELQ00TIXOS AOYLOPOS TQOXVIITEL (o
wa Eomtepn @uhocogia: «Fortasse non inutile erit, ut non nihil... attingas de nostra hac
analysi infiniti, ex intimo philosophiae fonte derivata, qua mathesis ipsa ultra hactenus
consuetas notiones, id est ultra imaginabilia, sese attolit, quibus pene solis hactenus
geometria et analysis immergebantur. Et haec nova inventa mathematica partim lucem
accipient a nostris philosophematibus, partim rursus ipsis auctoritatem dabunt».* "Ev®
o tiv SupPoAwen it ™ XapaxmnowotuaP®, B EEagnBel i pehoviu avaTuEn
v dagdowv ¥hadwv 1@v Mabnpuatxdv, wabig 6 peydhog yeppuavog duavontig,
oToyeveL of d Tayroopa pabnpati)’ (mathématique universelle).

"Opec ota Téhn 1o 170v aldva fi dnpovgyia 10D ANELPOOTIXOD AOYLOPOD &rd
tovc Newton xai Leibniz d¢ dhyopiBpov pé napmolhes égappoyes Ba onuaver xat
mv aeyn tod téhovg atriig Tig paxpaiwwvng oxtong. Kata tov 180 aldva Eupavile-
tau i Emotnpoloywn Sudotaon drov odowaoTixd daxdrTovial ol OYETELS Mabfnpa-
v xol Guhocogiac. Ta Mabnpatind xai ol pabnpatixkol Ba ixolovinoouvy 10 di-
x0 ToVg dpdpo, Brtwg dviiotoya fi Prhocogia pé Toug @uhocdgovs. Makota fi ava-

1. Ariztoteaors, M.r.p,1.5,986 a15.

2. AriztoTEAOYE, Tlegt Ovpavou, 111. 300 a 16.

3. ApiztoTEAOYE, M.7.2., A. 6, 987 b 11, «ot pev [Tubayogeion puuvge: a dvia gasy etva
v agBuav, IDatwy o pebeker, Todvopa petabahnvr.

4. Lettre du 3-13 Septembre 1696 a Fardella. Nouvelles lettres et opuscules, éd. Foucher de
Careil, 1857, 5. 327.

5. «J"ai insinué ailleurs qu'il y a un calcul plus important que ceux de I’ Arithmétique et de la
Géométrie, et qui dépend de 1" Analyse des idées. Ce serait une Caractéristique universelle dont la
formation me parait une des plus importantes choses qu'on pourrait entreprendrex». Lettre de
Leibniz & Bayle, xatx 70 1698, G.IV., 7. 571.

6. I16. »at L. COUTURAT, éd. Opuscules et fragments inédits de Leibniz, Paris, 1903.

7. G.W. LeBNiz, Sdmiliche Schriften und Briefe, V1,6 5. 487 .
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atvEn 10D dtelpooTivod Aoywopol yweig Emixknom Thc petaguowic® xaver dxopa
mo loyvon att ™ dudotaon. |

"Av %ai 10 mohad avto eldvAMo gaivetal va Exel GOLOTIHG TEAEUDOEL, Ol OXETELS
t@v Mabnpoatiav xai tig ®rhocopiag yivoviar meploodtepo mohvmhoxes. “H Gueon
&xidpaon i guhocogplag othv avamtven v Mabnpatindy pewdvetar tap’ dho mov
tmagyovv pabmpatixol ol dmolol Evdlagépoval okl yud ™ grhocogia® xabdoc rai
pabnpatikol ol Omoior elvar ompavikol @uGoogor dmwg & B. Bolzano, 6 H.
Poincaré, 6 B. Russel.

"Avtiotpoga 1 Enidpaon 1@v Mabnpatixdv ot gpuocogia fitay Eupeon, av xai
infigxav neputtwoels dmov abmh i Enidpaon UmfipEe droteleopatixn, 6w .y, ot
ui-etxheidewa yewperpla fi otd Bemonua tig pun hnpdmrag Tod Godel. "ApxeTol @u-
AocogoL Eduvay pey@hn onpacia ora Mabnpatwd xai ovvéfalav oty avamtuEn
toug. MetaEw att@v ol Extpdowmnol THe xhaowilc yeppavixiic euiocogiac: Kant!©,
Hegel, Marx.

Elvar yvwotd max fi Bemdpnon tiig etwdeiderag yewpuetplag 6dynoe tov Kant oty
"YaepPatixn Alothrixn, Evd fi dnpwovpyia tig pi-einkeidelag yempetpiag diéhvoe thv
waviuavn Bewpnon epl duarobnundv xal hoywav oynpatwy. “H oxéon ol Marx pé 1@
MaBnpatxa'! Exer apyioer va Epevvitar E6m xai donetd ypovia, x@motes ¢ pehétec
1OV pafnpatxay Bepdrwv otd Epyo Tot Hegel Exouv #idn dnpooievdel!2,

‘H tymin pabmpat tov madela xabog xai 16 peyalo Evdbagépov tov yut ta
rpofinuata tig Eoxic tov, ovuPadilovv. “H Bepeliwon 1o dtewpootinod hoywopod
Eviova dnaoyohel TOvV peydho yeppavd @uhocoqo. Epsic B Béhaue v peletnoovpe
™ oyeom o0 Hegel ué 10 Epyo 1o Lagrange, Oewpia tdv "Avaivtixdv Zvvaptioewy,
n Omola Exer Elayrota tapovowaotel ot ovyypovn Biflwypagia. To Bépa altod, xata
™ yviun pag, Exew peydhn ompaocia i) o€ oxéom pé T xaravonom Tic QLAOCOPLXTG
oxeyng 100 Hegel, i) o oxton pé ™ Pabewd delodvon tov otd mEoPAnpa Bepediwong
Tic avaivong, 010 mpéfinua tod dmeigov.

8. "Onwg = 7 Bewpia Twv 6ziwy toU Jean le Rond d” Alembent, T, 7, fewpia taw eEagawlo-
uevev mogotrTwv tou L. Euler.

9. 'H mepintworn <ol Bemnhard Riemann (1826-1866) xzai ol Johann Friedrich Herbart
(1776-1841) dev etvar 1) povadixr. “H Eridpas, 100 Herbart 576v Riemann aroehel fva peyaho
avoryto Bépa v Egewva, xaflii ol glooogoyewpetpixes 18€eq ToU Riemann gry
Habilitationvortrag tou anvyouv Tig i8eeg o0 Herbart. [16. B. RiIEMANN, Ueber die Hypothesen,
welche der Geometrie zu Grunde liegen, Abh. der K. Ges. der Wiss. zu Gottingen 13 (1868) 77. 133-
152 xat J.F. HERBART, Psychologie als Wissenschaft neu gergriindet auf Erfahrung, Metaphysik und
Mathematik. Erster, synthetischer Theil. Konigsberg 1824, zweter analytischer Teil. Konigsberg
1825. Kaflig xai Allgemeine Metaphysik, nebst den Anfangen der philosophischen Naturlehre.
Erster, synthetischer Theil. Konigsberg 1828, zwyeter analytischer Theil. Konigsberg 1829.

10. 'O L. Brunschvicg, 570 xAaswo 660 tou, Les Etapes de la Philosophie Mathématique,
Paris, 19722, Bewger mwg o €gyo tou Kant, Versuch den Begriff der negativen Grissen in die
Weltweisheit einzfiihren (1763), srpaiver Trv opatuen Staxonn o0 Kant pe 7 pabmpatoe ho-
yuer, Tou Leibniz. L. BRUNSCHVICG, 7. 258.

11.116. X. ®uan, To pafhpuatixo egyo tou Marx (Umo Snpogieuar).

12. C.A. Yanovskaya, 'H xatnyopia tig mogotnzas stov Hegel xat 1) obgia g pabrua-
s, 1me ™) anuaia tou pagbopes, 1928, N3, g7. 30-T1 (g7a pwaa). "0 vopog g
wovadoTnTag Tav avifétwy ot pabrpartea, "Emomjuy xat pasbizude, 1929, N A, 77,
17-32 (912 pwawa).
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1. ‘H Bepshiwon tiic dvddvong xard tov 180 aldva xai #i mpooéyywom tod
Lagrange. Ztic dpyéc 1o 180v aldva i Yhdooa 10D &elpootikod Aoyopod elvat
®vQiwg fi YAdooa Tig yewpetplag xai Tig pmavixic, Evd 6 OQLOROS TG CUVAQTNOTK,
6 Omotlog dév elvan olte to00 Pabix olite TO00 yevirog, Emiteivel ) dvoxoAla oTa
np@ta fipata tod xawvovplov attod xhadov. “H gion v AelQooT@y uxpd@v Kai
xuplwg TV ANELROOTEOV Pnpdv peyakitepns TaEN!’ Sév Exel dxdpa devroivioBel
oire (g EOS TV Evvoud g olite (g PO T Aertovpyia g (6 Newton mQOoEXTIXG
14 (rogevye, Evd O Leibniz Bewpel 1a dagopud oynpatixd aviuxeipeva). At f
wawvovpu Emothun, fi 6moia Enexteiverar népa amd 10 &newo, abEaver v dfefar-
OTNTa OTOUS EMOTAROVES THIS ETTOYTC.

‘O Colin Maclaurin (1698-1746), ouveywotig Tic vevtavelag Bewplag t@v odv,
dmov ta peyétn oymuatilovral dnd ™ pon xai T xivnon, mpoomabel va Bepelunoel
oV @melpooTind Aoywopo'* xwpis té dewpoota uxpd. ‘H yewpetpia, ol drodewxti-
wéc e uébodot, xai f adotmon Bepekinon g dnd 1ov Etndeidn, arotehodv yua 1oV
ox@®to pafmpatxd 10 Wdeddeg mhaiow, dnd 16 dmolo puwopel va EEGyEL TS TRMTES
doyec Tod AtelpooTioD AoYLORoD. "ATOogEUYEL TG Gxatavonta AIELQOOTA uxEa «ig
ﬂm&rmﬁ;!juu wai O¢ ua atbadn draitnon yu pud téoo @paia tmothun dmwg 7 lew-
METOLO» ",

‘H mpaypateia tod Maclaurin dév elvau pua dravimon otig &mbéoeig 1ot Berkeley,
e dotelel Eva altdvopo Epyo, pud mANEM mTapgovoiaon TOD CUVOTHUATOS TMV
po@v, pé yamooa Bacilopevn ot yewpetpia fi ot pmavixn, xabog ot Bewpla 1@V
podv deomoLer A Evvowa Tig TayriTnTag'S. Mdlota omiv eloaywyn tod Egyov Tov Oe-
wola T@v Avalvtix@v Zvvaptioewv.. O Lagrange avagéger TH OduoxoAia T
abomofic anddetEng ot pébodo tav podv!’.

‘O Leonhard Euler (1707-1783) mpouxiopévog pé Eva Qopuaiiotine nvebpa, Ba dote-
)eVOEQMOEL TOV Aoylopd &md T Seooteia Tiig yewpetpiag'®. Mi tov Euler ff xawvov-
pwr Bempnon TG ouvapmmong, (g avalvtxiic Exppaong, yivetal mpwtagyuxn. Ta
(melpooTd puxpd dév elval yu” adtov mapd pundevixd, dhha déxetar Ot dvo TOoOTNTES
nov fi x@Be pia elvar undév pwropotv va Exovy Eva cagi xabopuopévo Aoyo, 6 bmolog
oty mpaypatikoTnta dootelel 1oV dxpoywwviaio Aifo otd olxodopunua ot duapopt-
%0 hoytopod!?. "Ano aireh th Bedonon oD Aéyov (Ax)%: Ax, yua Ax=w?, 6 Euler dév

13. Maus=a &no avra Eexivrge wa peyahy) ERTRUOVIT, SLiayy] TNV OO TpWTOTTATY-
e 6 G. Berkeley u& t0 £gv0 tou The Analyst, or, A discourse addressed to an infidel Mathematician
(1734). INa =epragoteses Aentouspees 6. F. Casory, A History of the conceptions of Limits and
Fluxions in Great Britain from Newton to Woodhouse, Chicago and London, 1919.

14. CoLN MACLAURIN, A Treatise of Fluxions, 2 Vols, Edinburgh, 1742.

15. C. MACLAURIN 6. av. Vol. L, 7. iv.

16. ‘0 Maclaurin Eerepv am o, Sugxohia Srhavoveag Tox, ¥, petabhnTh TayuTTa eva
EVAL QUTIHO PAIVGLLEVO.

17. J.L. LAGRANGE, Théorie des fonctions analytigues..., 1ére éd., 1797, art. 5.

18. C.B. BOYER, The History of the Calculus and its conceptual development. Dover, New York,
1959, 5. 243.

19. «.. methodus determinandi rationem incrementorum evanescentium, quae functiones
quaecunque accipiunt, dum quantitati variabili, cuius sunt functiones, incrementum evanenscens
tribuitur». L. EULER, Opera Omnia Petropolitanae, Academiae Imperialis Scientiarum, 1755, Yol.
X,3.3.

20. «Interium tamen perspicitur, quo minus illud incrementum accipiatur, propius ad hanc
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elye mapd va Savioer Eva Piipa yua va Bepelumoer TOV WITELPOOTIRG AOYLONO AV
oty Evvola Tod dHplov, agod datvaver g TO Gouo, 6 Dotatog Adyog T@v avENoE-
wv, dorotekel 1O dAnBég dvruxelpevo ToD dagopikod hoywopot? 22, "Ouwe map’ Gheg
TLG PEAETES TIC OYETAXEG JE TOV QUTELDOOTIXO AOYLONO, Ol Pacixnéc Tov EVVOLES TTOO)LE-
vouv Goagels xai GdLEvHPIVIOTEC.

‘O Jean le Rond d’ Alembert (1717-1783) 6 np@tog dnpudorog moALpog 1@y Evvoldv
100 dneigov xai 10D dwrewpootod uxEod®* 24 mioteve max pé ™ Bewpla T@V dplwv
uopel va Bepeliwbel adotnod f "Avdivon. Ol mpoond@beiéc Tov dnmewovilovral ok
duagopa Gpbpa tov oty Eyxunionaidera™ tod Diderot, otiv 6moia frav &riong
ovviaxns. "Emnpeaopévog and ta fifhia tod Newton, Quadratura Curvarum (1704)
xal To0 &BPa de la Chapelle®®, Institutions de Géométrie (1746), Epunvever &nd 16
np@to Pifiio «tov mME@TO Rai tov dotaro Adyo» @g Spua, Evd utd 1O devtepo, TO
dmoto frav doxetrd duadedopévo yua Tiv Eoym Tov, wrdpeoe vi ouvduvaoel TEOoYEVE-
otepeg Bewpieg Oplwvy (Stévin??, Grégoire St. Vincent?®, %.&.).

INa tov d’Alembert 6Aog O dwagopikds Aoylopog pwropel va ovvoylobel o¢ Tpelg
HAVOVES OYETLXOUS U TUmoOVS mov agopoiv: 1) o Gbpowopa t@v duagopundv, 2) To

rationem accedi; unde non solum licet, sed etiam naturae rei convenit haec incrementa primum et
finita considerate alque etiam in figuris, si quibus opus est ad rem illustrandam, finite repraesentare;
deinde vero haec incrementa cogitatione continuo minora fieri concipiantur sicque eorum ratio
continuo mogis ad certum quendam limitem appropinquare reperietur, que antem tum aftingant,
cum plane in nihilum abierint», L. EULER &0 av., 5. 7.

21. «Hic antem limes, qui quasi rationem ultimum incrementorum illorum constituit, verum est
obictum Calculi differentialis», idem.

22. 'a wa epmepirtatwpevn peretn 116, L. EULER, Introductio in analysin infinitorum.
Lausanne (1748). Institutiones calculi differentialis (1755), Saint Pétersburg. Institutiones calculi
integralis (1768-1770). Saint Pétersburg. "Emntomg [16. L.EuLEr, Foundations of Differential
Calculus transl. by J.D. Blanton from The latin Institutiones calculi differentialis by Leonhard
EULER, 1755, New York, Springer, 2000.

23. «La guerre aux concepts d'infini et d’infinimement petit, en soutenant que ce ne sont
vraiement que des maniéres abrégées de s'exprimer, et qui le calcul infinitésimal n’a & faire en
réalité qu'a des grandeurs finies». G. VIVANTI, Note sur |'histoire de I'infinimement petit. Bibl.
Math. nouv.-sénic 8, 1894, 7. 3.

24, T16. axopa «une quantité est quelque chose ou rien; si elle est quelque chose elle n’est pas
encore évanouie, si elle n'est rien elle est évanouie tout  fait. C’est une chimére la supposition d'un
état moyen entre ces deux-lia», Mélanges de Littérature, d'Histoire, et de Philosophie, Tom. V.,
Amsterdam, 1767, 5. 249,

25. Encyclopédie ou Dictionnaire Raisonné des Sciences, des Arts, et des Métiers. Paris, Briasson
David, Le Breton, Durand, 1754. I16. xugtws ta agBga Différentiel, Fluxion, Infiniment petit et
Limite ol énpostedfinuay petakd 1754 xat 1765.

26. Abée de la Chapelle (ca. 1710-1792). v. Poggenndorff I. 1338.

27. G. SARTON, Simon Stevin of Bruges (1548-1620) Isis XXI 1934 p. 241-303; H. Bosmans, Le
calcul infinitésimal chez Simon Stevin, Mathésis 37 (1923) pp. 12-18, 55-62, 105-9; Sur quelques
exemples de la méthode des limites chez Simon Stevin, Annales de la Société Scientifique de
Bruxelles 37 (1913) 3. 171-99,

28. H. Bosmans, Grégoire de Saint Vincent, Marhésis 38 (1924) pp. 250-6; J.E. HoPMANN, Das
Opus Geometricum des Gregorius a.s. Vincentio und seine Einwirkung auf Leibniz. Abh. der Preus.
Ak. der Wissenschaftern 1941. Math. naturwissen. K1. 13 Berlin 1941,
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YWOREVO Tovg, 3) Tov Exnbém?Y.

“Etou yua 10v yahho pabnpatixd & dpwopog td@v dplwv elval fi mpaypatinn peta-
guown Tod dagopikod Aoylopod. "H Beperiwon tod drelpootiod hoywopod mavw
oty Evvola Tod Hpilov, onpatodotel v petdfaon t@v Mabnpatixdy ato tic gulo-
oogureg Bewpnoels otig abotnoég SaTunmoeLs.

O J.L. Lagrange (1736-1813) &tav xokeltan va S1daEer*” dnelpootind Aoyopd oty
veoidpubeioa Ecole Polytechnique®!, dvatpéyer otic malawdtepeg toyaoies tov oxe-
Txa pe TOv Aoywopd, Exovrag v memoifmon max f povadixn adotnon faon yui T
Bepediwon tiig dvdlvong elvan f Ghyefoa.

Mé Ty Tp@T™ Tov dnpootevon®? 6 flxiag 18 Erd@v Lagrange Bewpel Htu pé ™ Bori-
Bewa TS duvapooelpds avaxdhvpe T yéQupa petaty dvalvong xai Ghyefoag, memoi-
fnon v dmola Suathpgnoe o* 6in tov ™ Comn.

“EEL ypowa dpyotepa Emavégyetal otd Bépa tig Bepellwong Tov dutelpootinod ho-
yopo?*? yud vi xataliEel 10 1772 ot pehét Tou yii Eva xawvoiplo eldog AoyLopod
oyeTd pé ™ Sapoolon xal Tiv dhoxhfpwon perafint@v tocotitwy?, pehém
Omola drotekel 1OV vpnva Tig Bewplag Tov.

‘Epevviviag 1a duagopixd xai Ta dhoxinpmpata 100 yivopévov TaEewe peyalv-
TepnS ToD 2 pe Ghyefoa wal ovvdvaotikn xal yonowonoudvrag T avantuypa ov-
vapthoews xata Taylor, 6dnyeltal Smwg doroxakimrer dtd v aoyn, «va xabepmoer
MEQIXES YEVIXEC Xal TOOKOTAOKTIXES EVVOLES Yl TN @iom T@V ouvapmioewy uig f
nePLocoTEQWY petafintdv, ol dmoleg wrogoly va yonowevovy oty eloaywyn puag
yevixiic Bewplag ouvagtioewvs>> Bedonon thy dmola Telxd Tpaypatonoinoe,

«"Av u elvan pud ToxoDoa TETEQaopéVn ouvapTnon pag petafintiic x, &v Béoouvpe
x+E ot Béon tov x... i u B yivew

u+ pE + p'EI +pPE+pTE+ .56

6mov p, p, p’, elvar xawvovples ouvapTioels ol Ooleg ®aTd XAMOWO TPOO TaPhyo-
vial (o ™ oUvapInom us,

29. Encyclopédie..., article Calcul différentiel, p. 520.

30. I16. Cu. PHiLi, Sur I'enseignement de Lagrange a I'Ecole Polytechnigue, Université de
Limoges, 93e Congrés de I'A.F.A.S., Limoges 1974, Actes du Congrés o7. 1-5.

31. [16. CH. PHiLI, Les débuts de I'enseigmement de |’ Analyse 2 I'Ecole Polytechnique, Compies
Rendus du 100e Congrés National des Sociétés Savantes, Paris, Bibliothéque Nationale, 1976, 77.
87-100.

32. Lagrange A Euler, J.L. LAGRANGE, Oeuvres Complétes, Paris, Gauthier-Villars, 1892 Vol.
XIV a7, 135-138. I16. Lettera di Luigi de la Grange Tournier, Torinese, all’illustrissimo Signor
Conte Giulio Carlo da Fagnano, contenente una nuova serie per i differenziali et integrali di
qualsivoglia grado, corrispondente alla Newtoniana per la potesta e le radici, Torino, 1754 (nella
Stamperia Reale).

33. J.L. LAGRANGE, Note sur la métaphysique du Calcul infinitésimal. Misc. Taur. t.I1 1760-61,
g7. 17-18.

34. ] L. LAGRANGE, Sur une nouvelle espéce de calcul relatif a la différenciation et A I'intégration
des quantités variables. Mém. de |'Académie Rovale des Sciences et Belles Lettres de Berlin. classe
mathématique, pp. 182-221; Oeuvres Complétes Vol. II1, 95. 439-476.

35.J.L. LAGRANGE £v8" av., 7. 447.

36. To avamtuypa aito etvar Teheiws aubaizeTo.
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Mé i Borfela Aowtov T@v Tapayopévey ouvagTioeny:’, Sivel Tov o Tov dou-
OO YUt TOV SLapopd ®ai OAOXANQWTIXG AOYLONO:

«'0 duapopinog hoywopos, Bewpovpevog ot hn Tov ™ yevirdtnta, ouviotatal 0To
v foodue Gueoa xai pé frhéc eimoleg peBédove, Tic ouvapmioes p, pLp s ... 4. Q.
q ..., r', r" ol bmoles mapayovral dwrd ™ ovvaprnon u. Kai 6 horknpwtinog Ao-
YLopog ouviotaral 0td va EMavevploXOoUpde T OUVAQTNON U PEow aUTMV TOV TEAEV-
Talwv CUVaQTHOEWY.

AT 1) Evvola ToD duagopio xai OAoxANeWTIXOD Aoylopod pod paivetal mog elval
fl Mo Suavyng xai 7| o dhn mow S66mxe. “Omwg PAémovpe, elvar dveEaptnTn dtd wd-
Be petaguow xai xade Bewpia dtelpoot@v uxpdv i EEagpavilopévov ToooTTWY»S,

Mé aitd 10 oxemtnd 6 Lagrange Bempel mi wropel vi aodeiter®” 10 Bemonpa
toD Taylor, xai xavaknyer Bétovrag x+E o Béon tov x va dwoel ™ popgn Tig ov-
vapmong u «bmov ol ovvaPTHoES u,u’,u", u", u" Tapdyovral fi pla ard Ty Gin
uétﬁvl&m%m.pitﬁomrgﬁm&meﬁmogoﬂmﬁanuﬁﬂgﬂgoﬂmuﬁtﬂv
dua EmavahapBavopsyn mpdEn»*0.

"Otav Aowtdv 10 1794 6 Lagrange xaheltar v dudaEer otd dvo Woipata Tov xa-
Biepiver i yaluxh énavaotaon ™v Ecole Polytechnique xai tiv Ecole Normale, 6
peyahog dhyefplotag Emavépyetar otig veavixés tov Ldéeg, Tig dmoleg dvarTiooEL
otd &0 pvnuewddn Epya tov: Bewpia Tdv Avaivtixdv Zvvapticewy... (1797) wai
Mabhuara otov Aoywouo t@v Zvvaptnoewv (1808).

Mé 10 avartuypa 1iig ovvapmnong O Lagrange eloayer Eva doroteheopatind épyalelo
10 Omolo 1ol Emitpénmer va hapfidaver v mopdywyo xal Etol O duapopunds AoyLopog
UETATEENETAL «0TNV AAYEfoun avalvon TEXEQROREVWV TOCOTATWV» Omwg modewrviEL
wai & whigng Tithog Tod fBhiov Tov, Oewpia Tdv 'AvaAvuxdv Svvapticeavt!. Kat
avtOv TOV TEOMO «f dnpuovpyia xai & Aoylopds TV TOQaYWYWY CUVAQTACEWVY JLdg
mgmm%mdvmmmwmmm&lﬁg&wmmmﬂﬁmw-

0 hoywopoin*?

"H Béom, pé ™ @uiocoguxn Evvola Tig AEEng, v dmola Umootnpiler O Lagrange pé
10 avartuypa dmowaodnmote ovvaptnong o¢ oewpd Taylor, TOv 6dnyel va EEGyer on-
pavoxda ovpunepdopara Smwg my. v Expeaon tol tmololwov pé dhoxinpwpa (M
Omoia @éper 10 dvopa tov). "Ouwg v xai f mpoonabewa atty tod Lagrange propel
vt BewoenBel ¢ wa avemtygms doromewpa Bepelimong Tig avalvong, v tovtolg Ba
duauwbel péoa dd 1o Epyo toll Weierstrass, ot Bewpla ovvaptnoewv pdc peta-
pAntiic xabax xal o ovyypowvn dhyefoun Bewpla t@v Tumkdv oewpdv (séries

formelles).
Mépa Spmg ' dha atra ) Béon alty ol Lagrange Ennpéace GpreTols QLAOOO-

37. Exa yahhuxa o Lagrange yorswronotel Tov opo «fonctions dérivées» o omolng Sev avagepe-
TAL TTIG RAPAYWYOUS .

38. Autol:, 7. 443,

39. L’ avtr v peAety; Tou 0 Lagrange yomoyronoet Tig Suvapogelges yia va anodetet 1o Oe-
werpa Tou Taylor opws Sev LTOSEL KAVEL Y SLAXSIVEL X TAGT) ATOSELET,.

40. Autolh, o7. 444-445.

41. Théornie des fonctions analytiques, contenant les principes du calcul différentiel, dégagés de
toute considération d'infimiment petits, d'évanouissants, de limites et de fluxions, et réduits a
I"analyse algébnique des quantités finies.

42. ].L. LAGRANGE, Théorie des fonctions analytiques, lere éd., 1797, 7. 2.
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govc® xai xvpiwg Tov Hegel.

II1. Hegel xai Lagrange. 'O Felix Klein (1849-1925), 6 émovopalopevog Alag tav
Mabnpotxdy, elval Evag and tolg mpdrovg mov Toviler T pabmuatua) oupBoli
1o Hegel*.

‘O Friedrich Hegel (1770-1831) otd yvwoto Epyo tov, Emotnun tic Aoywxiic, \e-
Aetd ™ Oswpia tov Avadvtixdv Zvvaprmicewv tod Lagrange Omov toviler v
axgifera, xai TV dpooyéver T peBoddov Tov, ywois dpwg va magakeiper Tovg
MEWTONOEOVS TOD AOYLOROD.

“Av xai oty tedevtaia dexaetia Tiig Cwfic Tod Hegel, fi pabnpatum dvdivon Exer
méa adotnpd pehemBel anod tolg ovyyxpovovg Bepeluwtéc g B. Bolzano*® (1781-
1848) xai A.L. Cauchy*®, (1789-1857) xai naporo mov 6 Hegel mapaxohovBel t ovy-
xeovn Pifioypagia mpotud Ty mEooéyyon Tod Lagrange fi 6moila elvaw mpoyeve-
otepn. Mapdhinha motevel mmg pé ™ Bemoenon Tol peydhov pabnpatiwod progel va
Borapfevoer i puhocopia ota pabnuanxda. Na tov Hegel, 6 Lagrange mapovouile
Eva onpavixd mieovéxtnua, xabog pé v diyefporoinom tod Aoywopod dmogetryel
Tic avaxpifeieg tiic guhocogiag o dmelpov.

Ztig dvalnrioers tod Hegel mpwtagyixo Bépa dototehel 10 dmewpo »ai f Emotnpo-
vuxn Tov Beddpnon. ©a mpénel féPara va Buploovue mag otov 180 alwva mapovoua-
Cetan Evag Bepeluddng Emotmpoloyurog duayworopos®’, xabig drogpintetal fi guio-
cogia tob ameipov tavtdypova PE TNV EVVOLOAOYIXTN «dapudo@mon» Tod Aoywopod
ToU dutelpov.

St Mabmpotnd 10 anewpo®® yiverar dvolprtd povo otov amepootnd Aoyt
ou6*®. Mahota 6 Hegel onpeudver i pé th Bewpia ovvapmoeny xai yevindtepa
WE TiC oUVaQTNOELS TV petafintdv peyebdv ayyilovpe 10 dinbéc Gnewo otd dmolo
nioteve & Spinoza™.

43. Elva Iapu'mpm'rmn WG 9T paﬂqp.u'rmn Iztpo-rt.u;ﬂ tou 6 Marx, 'rqu. m:m*zt,a OV
Lagrange, ﬂtmpmwc:: v peflodo Tou wg Trv mwo nrp.nm'rwq xay analdaypevr, ano xabe eidoug
LETAPUTIATS. qu.u o Auguste Comte 710 ﬂamxu egyo 104, Cours de philosophie positive, Vol. |,
Paris, 1830 yix toug tdioug ).nTou: Eeywpiler Try Bewpia Tou Lagrange: « ("0 Lagrange) petatpe-
mtmunspﬁammm}m .G mmmpaxa&zpaa}.ﬁ won A. COMPTE, e, av., 5. 230,

44, "lawg o suyyevixot Segpot ot ootot Evwvay tov Klein pe tov Hegel (1, 0%uyog 100 Klein
TTav eyyowr, Tou Hegel) suvéfaiay oty Epeuva tav pafhmuatoay avalnmnaewy Tou.

45. B. BoLzANO, Beitrdge zu einer begriindeten Darstellung der Mathemarik, Prague, 1810. [15.
axopa 1. SEBESTIK, Le systéme mathématique de Bernard Bolzano, Cahiers Fondamenta Scientiae,
Strasbourg, 1981 xat I. GRATTAN-GUINNESS, Bolzano, Cauchy and the «New Analysis of the Early
Nineteenth Century», Archive for history of Exact Sciences 6 (1970), a3. 372-400.

46. A.L. CAucny, Cours d'Analyse de I'Ecole Polytechnigue, Paris, 1821. Résumé des Legons
données a I'Ecole Pa.l‘yre.:'hmqu: sur le calcul infinitésimal, Pans, 1823.

47. Ot .t.mwupm.: EVVOLES TOU lo'rwpuu ATALTOUY r.:t.mau':pr :,.rrm s".::,. rpaE:L, "Exn
v:r"-q aru*r:p'q Qam'] m;p.mup-rm NG AVAAUTTS, TTALAT TYECOV VA ERGAVILETAL T ARWAUTY,
YENTT, TOU nr:wu TTE pa.ﬂ‘r;pa'ml:: npakew.

48. "0 Hegel Suxxgtver xat 10 GUAGTOPIRO @ ATELR0.

49."H Enﬁnnum: Suagopa petaly Ahyehoas XAl AVERAUTTS EVAL HTL TTIV AVAAUTT, URASYEL T)
EVVOLR TOU OPL0Y.

50. ‘O Hegel avagepetar suyxenpyeva g€ i emiatoAr, 100 Spinoza (20 "Axgiriou 1663)
TpOS TOV Y1xTp0 xat prhogogo L. Meyer, 6. F. HEGEL, 8. av., Vol. 1,5. 275.
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‘H Bewpia tdv po@v Tod Newton, Tomtn andmelpa popgonoinomg tod dhyogibupov
vt TOV @TelpooTind Aoywopo, amomewpa i dmola sepueheler Thv Evvola THG xivnomg
¢vtunwoiaoe tov Hegel xabag ) fluxion yiveraw 10 yeveowovpyod otouxeio. ‘O Newton
BewQel g Té pabnpatixd peyétn tapdyovrar ard Tiv xivnon: i ebbeia yoaupun o
™ ouvexn xivion onpelwv’!, ol Emupaveieg dtd THY xivnom yoapp@v, T@ oTeQed ad
mv xivnon Empaveiov?,

"Av 1| Bewpia t@v po@v Tod Newton évrunwoiaoe TOV PEYGAO YEQUAVO PLAOCOGO,
fi Bewpia tdv "Avaivtix@v Zvvagricewy, aim i tpoondbewa dlyefoomoinang Tod
ATELPOOTIXROD AOYLONOT GO TOV Lagrange ue épyahelo ™ duvapooepd dmov Eupa-
vitoviar ol duadoyiés maphywyol’?, xvELOAexTid TOV ouvenaigvelr. “O Lagrange
uig mpoo@épeL ™ oyéon f Omoia Evdver Thv ouvagmon f(x) xai ™y TaEaywyo TS
g ua xabapd dhyePouxn oxeon.

‘O Hegel, ¢paoitéxwng «pabnpatinog», dorogevyer va BiEel 1 Aabn xal ta xeva g
fewpiag oD Lagrange, dmwg dn xdbe ovvaptnon dév dvantidooetal ot oewpa Taylor
fi it pn doxpuotadhwpévn dwatimwon Tig Evvolag Tig ouvéxelag xail Tig ovyxrilomg.
To xvpog tiig Bewplag tod Lagrange déxbmue cofapéc Emuxploelg xai xOUTIXES TO0O
010 #EwTepwd™ 600 xai ot Fadkia™, pdlota Bewpodpe 6t dmotekel Eva dvouyto
Bépa mpog Epevva fi rooudmnon Toug o tov Hegel.

‘H eloayoyn tod Pifhiov Gewpia tdv "Avaivnixdv Zvvaptnoewv... dmov O
Lagrange emunpiver OAeg T mEOTEQES (MOMELQES Bql.eh'.umg 100 (eLpooTnod Aoyt-
opod, Extog dmd v npoondbewa o John Landen3®37, (1719-1790), # 6moia dév me-
OLEYEL ¥apua dvagopd of dmelpootd puxpd fi ot Bewpla xivnong dhia yonopuonot-
el povo avohvnxn pébodo ®, dmotekel pud onpavtin dagopd yut tov Hegel.

‘0 peydhog yeppavog guhooogog imoypappiler ag 6 Lagrange, xOnowonouveag
10 Epyalelo TV oewpdmv, Umepvind Tig dvoxohieg Tig Omoleg meQuxAeiel i onon T@V

51. «Lineae describuntur ac describendo generantur non per appositionem partium, sed per
motum continuum punctorum...», I. NEWTON, Tractatus de Quadratura Curvarum, Londini 1704;
[16. Opera Omnia, Vol. I, Londini, 1779,5. 237.

52. "Ev0’av.

53.°0 F. Klein Umoypapuilet Ty Bewpnan to0 Hegel oyetina pe v mapaywyo, 1) 00X A2T%
Tov uEYaho Yepuavo guhogogo anewxoviler 10 «ytyvesBa tav mosotitwws. II6. F. KL,
Elementarmathematik vom hisheren Standpunkie, Berlin, 1925. [16. axopa Berlin Springer, 1968, 5.
217.

54. [16. n pehetn 7ou Gepohwvelou BUrIA, Sur le développement de fonctions en séries,
Mémoire de I'Académie de Berlin, 1801, 5. 3-28 7 10U mohwvou J. SNIADECKI, O Jozefie
Ludwiku de Lagrange..., Wilno, 1815.

55. 0i avagoses Tou Hoéne-Wronski omn ['alduern *Axadnpia "Emsmpo evavnia o few-
sia Tob Lagrange anotéhesay oxavéahs yia Ty enoyy Tou. [16. HOENE-WRONSKI, Réfutation de
la théorie des fonctions analytiques de Lagrange, Paris 1812. I16. emigng Ch. PHiLL, La loi supréme
de Hoéne-Wronski: la rencontre de la philosophie et des mathématiques, Paradigms and
Mathematics, eds. E. Ausejoy M. Horigén, Madrid, 1996, 5. 289-308.

56. The Residual Analysis, London, 1764 T1g 6molag 7| OUOIOYEVELR TPOXRAETE XAl TNV TpO-
goyT, Tou Marx atig pabmuateg tou avalnnoes.

57. I16. Ch. PuiL1, John Landen: First attempt for the algebrisation of infinitesimal calculus,
Proceedings of the International Conference Contemporary Trends in the Historiography of
Science, Kluwer, 1994,a3. 279-293.

58. J.L. LAGRANGE, Théorie des fonctions analytiques..., Paris, 1797, . 4.
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AMELPOTT@V nE@V Xai fi péBodog Tdv mpdTwv xai totepwv Adywv. «Amo TOV Ao-
YWORO TV ouvagThoewy ToD Omoiov A dxpifew, f dpaigeon xai 7 yevixdtnta Exouv
yiver dpnetd amodextés, B modpe povo £d@ 6t ornpiletal ot facun TEOTaoN ANO
v Omoia propel fi dagogd wov dév elvar undevixn, va Bewpnbel (g 1600 puxEn
dote xabe Spog tig oepds va tmepfaiver ot péyebog 1o Gbpowopa Shwv T@V Spwv
0w dnohovBoivs>.

T6 Bempnpa avto tod Lagrange, 010 6molo dvapéperar 6 Hegel, dmotehel i 10
yadho pafmponixd wa aro tic Bepeludderg doxés thg Bewpiag vl “Exovrag
M 1O avarrvypa xata TaylorS? dg faowd Eoyakelo xal pé Thiv dhyefoun yonom me-
TEPAOPEVWV TOCOTATWY, TPOYWEEL oY apovoiaon Tig Bewpiag Tov. "H agyn avtn
Ba ToD yonowevoer Emiong g Paom i Tic EPAQUOYES OTT YEWUETQIX Kal OTH pmya-
vin, mpoodidovrag Erol dpowoyévela ot Bewpia Tov xal OQLoTLXN dTopdxQUVOT TG
UETQQUOLKTC TV WIELDOOTMV XODY.

Mdhwota 6 Hegel mepropiler GAoxAnon th peBodoloyia tod dagoguxod Aoylopod

3 | |
ot npdtaom dxP =nx0-ldx # ﬂlﬂ,} X =p 6364 gindv tov tekeviaio TOmO

1

dmodhaypévo o Omoladfmote peraguowxn, Ehevbepo drod wdbe Evvowa Oplov O
Lagrange Aafaiver Thv mapdywyo tig ovvapmong f(x), dmov p elvar ud xawvovpua
ouvaptnon Tov X %ai tod i. Anhadn i mapaywyog «loodtat, ovvexilew 6 Hegel, pe tov
ovvteheoth To mpd@tov Gpovs Tod dvartiypatog xatda Taylor «...0¢ pag UmoleimeTal
timota mu va paboupe: f EEaywyn 1@V Emopévev popedv, 10T dagopiwod Evog yi-
vopévou, Evog Enbé x.&. yivetaw o 6@ xai mépa pmxavind. ZEé okl Aiyo xoovo,
towg ot o dpa Exovpe EEowmewBel pé adth ™ Bewpia: tav Exovpe T dagopird,
Eexuvivrac amd aird, timote dév elvar mo elimoho dotd 10 vi fpodpe Tiv agyuxn ov-
VAQTNOM... EXEIVO OV TaiQVEL O TTOAD XPOVO, elval v xaTavoncouvpe... ST agdTou
1600 efmoha Emitiyape 10 TE@TO PéEOg Tod oTdYXOV, O Omolog elvar fi ebpeon ToD ov-
vredeorn pé avalvtxn uéBodo, dnhadn xabapd apbuntixnd, amd 1O Gvamtvypa TG
ouvapmong petaBimtav peyebdv..»%. Malota 6 Hegel ovveyilovtag meglopiletat
otiv ebpeon Tod mpdTov Hpov xabig paivetal va piv Tov Evdagigovy ol LITOAOLTOL
5poL%®, devtepn, TpliTn TOPAYWYOS %.0.%., ®aTL OV & Lagrange dudhov dév mapaheinet.

Karta tov Hegel, «f $£6AMEn 10D dagopixod hoywopod dmodewnvier twg ol duago-
peg uébodou Eexivnoav pé texvaopara: 6 TEOMOS OV MEOXWENOAY, GQOT Hidn Exe-
®taBmav o8 dda dvoueipeva, toug OdNYNOE GQYOTEQA OF QENEMUEVOUS TUMOVS,
Toix drolovg mpoomabnoay v dvayayouv ot doxés (principia)»®’. davepd howtov 6
ueyalog yeppavog @uhocopog mpoteiver v pebodohoyia tod Lagrange, n Omola

59. G.W.F. HEGEL, V. av., 5. 294 (prgp. X.0.).

60. J.L. LAGRANGE, M. av., 5. 12.

61. *Asyotesa 6 A.L. Cauchy 6agilopevos o” aito 10 Bewprpa Ba nagousiase: wa onpa-
vruen mapatrenaT,. A.L. CaucHy, Cours d’Analyse, Paris, 1821, 3. 139.

62. B. TAYLOR, Methodus Incrementorum directa et inversa, Londini, 1715, prop. VII Theor. III,
g. 21,

63. G.W.F. HEGEL, &0 'av., anp. 111, 5. 304.

64. I16. J.L. LAGRANGE, el 'av., 5. 8.

65. "Ev’av., 53. 304-305.

66. "Ev’av,

67. "Evav.
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EXT0g 1AV GhAwy, P ™ AToTNTa oY TV XaQaxTNEILEL TPOOEPEQE Pt PALVOUEVIXA
aboen Bepeliwon, tvi ol Paowéc doxic g alroemPeardvovian pé v dtotek-
ORATLROTNTA TOVS.

IV Tapadoon TV peydhwv pabnpotxdv xow @uootgov (TMhatwv, Newton,
Leibniz ».4.), 6 Lagrange étotekel 0" abtiv THv 0ELRA TOV SITTOV poppdv ua dov-
veyewa, xabag i gukocopia dév ovpepiapfavotav otd EgeuvnTixd Tov Evilagépo-
via. Z10 ouvoho tod Egyov Tov pud xai povn épyacia tov dntetal tic gulocopiac, i
(navinon tov, 010 &pbpo tod Hyacinth Sigismund Gerdil (1718-1802) Mepi tod duro-
Avrov dneipov Bewpovuévov ato puéyeBos TorfS. “H ovviopn &Aha 1600 Evdlagipou-
0a®70, amavinon tov dpopd oIV pETAGUOLK TOT (TELOOTIXOD AOYLONOD, i Bepe-
AMwon 1o drolov Eviova oV dtaoyorotoe fidn &d @ veavind Tov ypdvia,

'H dhyefoomoinon tiig dvalvong amd tov Lagrange, dwtotehel yuix tov Hegel 10 fa-
oo Eyelonud Tov Y vi xvouaymoer xai al i @uhocogia ota Mabnpatixd.
Kabag 5ho 10 olxoddpunpa tov faoiletal 010 dvamruypa g ouvaotnong of oelpd
Taylor, aralhaooe. T Bewpia Tov o xabe peraguown’’ xai xade dvaxpifera oye-
T pE ™ Qulocopia Tod deipov.

Béfawa 6 Hegel dév elvar pabnpotinog xai dév pwogel vi duaxpiver 1a xeva o
meQuéxel i Bewpia Tod Lagrange xail pahwota amwodider tiv «abompin» Bepehimon tod
hoywopod &td tov peydho pabnpatind, otiv dtovola évvololoywriic Tapovoiag tod
elpov, oY xpatel TOXAELOTIXG YUl TH @LlocOPia.

MNa 1ov yepuavo @uk6oo@o O drepootinds Aoywopos otapatd otov Lagrange, ol
ovyyeovoL Tov avotnpol Bepeluwtég Bolzano xai Cauchy dév tov anaoyoloiv. Metd
1ov Lagrange Spwg mavovy vi anaoyohodv tovg pabmpatixovs ol Epevveg yut thv
Evvola 10D dmeigov, xabaxg ta Evdlapépovta Tovg petatomiovrar othv Egeuva Tod
bplov, tiig ouvéxewag, Tig ovyrhong, Evvoles ol dmoleg dapdpgmoay T olyxEown
pabtnpatxn avaivon.

"H atdotpn Bempnon tod dpilov Ba yiver 6 log AiBog yua v avadlopyd-
vwon Tiig dvalvong pé toig Bolzano’?, Cauchy’?, xai Weierstrass’* otov 190 aldva.
"Agyortepa ol Egevveg t@v K. Weierstrass xai R. Dedekind 6d 6dnyhoouy otiv apub-

68. Misc. Taur., 1760-61, 1. 11, o7, 1-45,

69. G. GANTOR, Vorlesungen iiber Geschichte der Mathematik, Band IV, Leipzig, 1908, 5. 644,

70. J.L. LAGRANGE, Note sur la métaphysique du calcul infinitésimal. Misc. Taur. V. 11., 1760-
61, 33. 17-18. [16. emiarg Euvres, tom. VIL, Paris, 1877, 53. 597-599.

71. Kat alor yeppavoi Umoypapuiloww v ENewdm petaguakis atov Lagrange, n6. H.
CoHEN, Das Prinzip der Infinitesimalmethode und seine Geschichte, Berlin, 1883, 5. 96 et passim; 76
exigns M. SiMoN, Zur Geschichte und Philosophie der Differentialrechnung, Abh. zur Geschichte der
Mathematik, 1898, Heft VIII, 5. 130.

72. B. BoLzANO, Rein analytischer Beweis des Lehrsatzes, dass zwischen je zwey Werthen, die
ein enigegengeseizies Resuliat gewdhren wenigstens eine reelle Wurzel der Gleihung liege,
Prague, Gottlicb Haase, 1817. [1€. entorg B. BoLzaNo, Beitrige zu einer bergiindeten Darstellung
der Mathematik, Prague, 1810.

73. A.L. Caucny, Cours d'Analyse de I'Ecole Royale Polytechnique, Paris 1821. 116, éniang
Résumé des legons données a I'Ecole Royale Polytechnique sur le calcul infinitésimal, Paris, 1823,

74. K. WEIERSTRASS, Zur Theorie der Potenzreihen, Math. Werke 1., Berlin, 1894, 97. 67-74. [16.
entang Ueber continuirliche Functionen eines reellen Argumentents, die fiir keinen Werth des
letzteren einen bestimmten Differentialquotienten besitzen, Math, Werke, Bd. 11, 27. 71-74.
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unTxonoinon tiig dvdhvong, Thy EEaywyn t@v Bewonpdtwv Tig dvalvong ad ta fa-
o AEubpata v dxepaiov doBpdv xai Exerta dd Tig dpyés Tig ovvolobemplac.
“Etol mudt yult Thv dvdlvon dorodeiybnne dniedév yoeualeral titotra &Alo apd Tolg
épaovg apbpovg fi memegaopéva i dnepa ovoripatd Tovg . “H xhaowxn
avahvon Aowtov xatéinEe ot mubaydpewa Bemonon Tod {ov apLBpod’’ «ob yéap
olév Te obdEv ofrte vonBijuey otite yvwobijpey &vev TovTous 'S,

X.I1. ®an
("ABTvan)

75. H. POINCARE, The Foundations of Science, transl. by B, Halsted, New York, 1913, 57. 380,
441 x. €.

76. C. BOYER, &40, av., 5. 298.

77. "E0av.

78. H. DieLs, Die Fragmente der Vorsokratiker, ler Vol., 2e éd., Berlin, 1906, 5. 240.



